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  :1ا����	� 
 ����ABO رأ�� ��
   D و Cو ا�������  . A ����� ����وي ا���
 ����: ( )O

S A C= و ( )O
S B D=.   

2: ــ ��� أن 1 2 21
AD AB BD

2
= +.   

2:  ــ ��� أن 2
3

BA.BD BD
4

=
��� ����

.   

AB:  ــ #"! 3 BD و =10 4=.   
   .AD%�$    أ ــ أ

 &'�
)�    ب ــ %(د  )Cos ADB س��
   .�ADB و ا����, 

  :2ا����	� 
ABC و ���� BAE و CAF-�
'�  �����ن ����و.� ا���
�� و 

   .ABCا�1او.& 0�رج ا�'��� 

 !"# :�BAC = α و AB c= و AC b=.   

AE.AC ــ أ%�$ 1
��� ����

AF.AB و
��� ����

 &�2)� b و c و α.   
BC ���45 ا���M &3 ــ ا����& 2  .   

AM.EF     أ ــ أ%�$ 
���� ���

.   
)    ب ــ ا����, أن  )AM و ( )EF (ان��3�� .  

  :3ا����	� 

ABC ���� ����  :AB AC  و =3 �BAC و=4
3

π=و    

H &����� ا�'��7 ا�3'6دي C 8�9 ( )AB.   

AB.AC ــ ��� أن 1 6=
���� ����

 &'�
AB و ا����,  AH×.   

M ���� AM ــ ���� ا����& 2 2AB AC= +
���� ���� ����

    

AM.AB    أ ــ ��� أن  24=
���� ����
   

AM    ب ــ ��� أن  2 19=   

 &'�
)�    ج ــ ا����,  )Cos BAM  

  :4ا����	� 
ABCD �3�: 6ل< !�=� a ا�������  I و J ���� 
1

BI BC
2

=
��� ���

  و 
1

DJ DC
3

=
��� ����
  !"# �IAJ = α.   

   .AJ و AIأ%�$ ا�'��<���  ــ 1

AI.AJأآ�$   ــ2
��� ���

 &�2)� α.   

 : ــ ��� أن 3
2

5a
AI.AJ

6
=

��� ���
   

  . ���=اد.�ن α ا����, 
�'&   ــ4
  :5ا����	� 
ABCD A> &.ا�1او B-�
   ���� B و �DE A ���=ف 
AB AD و =2 BC و =1 4=.   

)��� أن ا�'����'�ن  )AC و ( )BD (ان��3�� .  

  :6ا����	� 
ABCD �3�: و 4 �=�! >6ل I &345 ا������ AD  .   

 !"#: �ACI = α.   

CA.CIأ ــ أآ�$ 
���� ���

 &�2)� α.   
CA.CIب ــ أ%�$ 

���� ���

& أ0=ى =�� .  

   .α وا����, 
�'& ��=�& �ـcosαج ــ أ%�$ 

  :7ا����	� 
 ����ABC رأ�� ��
  : ���� A ���� ����وي ا���

AB.AC 6=
���� ����

� و  1
cosBAC

4
=.   

AB ــ ��� أن 1    .BG BC ا%�$ =8

 ���� I ــ ���� ا����& 2
3

BI BA
4

=
��� ���

.   

BI.BA  أ ــ أ%�$ 
��� ���

.   
)ب ــ ����  ) و ا�3'6دي I 8�9 ا�'����B ا�'�ر �� ا����& ∆( )AB.   

MB.AB  ��� أن  48=
���� ����

 H��  ( )M∈ ∆.   

  :8ا����	� 

 ����ABC ���� BC AC و =2 �ACB و=3
6

π=.   

   .BG �BAC ا�1او.& AB ــ أ%�$ ا�'��<& 1
) A 8�9 ا�'��7 ا�3'6دي �����& H ــ 2 )BC.   

2    ��� أن 
AH BH.CA 0+ =

��� ����
.   

  . BH BG CH ــ أ ــ ا%�$ 3

3HB    ا����, أن  HC 0+ =
���� ����

.   
2    ب ــ ��� أن  2 2

3MB MC 4MH 3+ = + H��  ( )M P∈.   

M  ����2 ــ أوI� )J'96& ا���7 4 2
3MB MC 6+ =  

  :9ا����	� 

 ����ABCD K1ع �=آM:N6ازي ا�� I ���� AC  و =7

BD 3=.   

1 ��Pر�D3ا� =Q#ــ أ 
2

AB AD−
���� ����

 و 
2

AB AD+
���� ����

.   

AB ــ R��P أن 2 AD AC+ =
���� ���� ����

AB و AD DB− =
���� ���� ����

.   
2 ــ ا����, أن 3 2

AB AD 5+ =   

AB.AD ــ %(د 
�'& ا�I(اء 4
���� ����

 &'�
AB و ا����,  AD×   

�9�BAD'� أن 
3

π=.   

) H 7��� I 8�9 ــ ���� 5 )DC !� 6از�� ( )BC.   

H 45��� DC    أ ــ ��� أن   .   

DC و ا����, أن IH &�2)� DC     ب ــ أ%�$  5<.   
  :10ا����	� 

ABC A> ��

�-B ا�1او.& و ����وي ا��� ����B ���� AB 2=   
   .UQ�#ABD 0�ر�J ا�'��� ا�'���وي اM:Nع

BA.BD ــ R��P أن 1 1=
��� ����

.   

BD.BC ــ ��� أن 2 3= −
���� ���

.   
   .CD ــ أ%�$ ا�'��<&  3

AC.AD ــ أ ــ ��� أن 4 1 3= −
���� ����

.   

�     ب ــ R��P أن  7
DAC

12

π=.   

:  BG ا����, أن 
7 2 6

cos
12 4

π −=.   
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